( Bu bolimde islenecek olan konularin, matematik mifredat
programindaki yeri altta gosterilmistir. )

12.3.2. Trigonometrik Denklemler

Terimler ve Kavramlar: Trigonometrik denklem
12.3.2.1. Trigonometrik denklemlerin ¢oziim Kiimelerini
bulur.

a) a, b ve c €R olmak uizere
a.sinf(x)+ b.cosg( x) = ¢ bicimindeki trigonometrik
denklemlerin kokleri buldurulur; a , b ve ¢ katsayilari ile ¢oziim
iliskilendirilir.

b ) Gercek hayat problemlerine yer verilir.
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Trisonometrik Denklemler
1) cosx = a Denkleminin Cozum Kiimesi

Ay V4

1 a
Yt

P( cosx, sinx ) 1

-
-1 0 1 X -1 / 1 x
.P'(cosx,—sinx) -1
-1 cosX = a denkleminin ¢6ziim Kiimesi

X + k.2t veya - x + K.2w ( k € Z ) olarak bulunur.
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Not: Kosiniusli denklemin iki ayri1 ¢oziim kiimesi vardir. K
yerine istenirse tam sayilar verilir ve saglayan ac¢1 degerleri
bulunur.

1
Soru: cosx = ﬁ denkleminin ¢oziim kiitmesini ( yani x'i )

bulunuz.
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1
Soru: cosx = ? veriliyor. x € [ - 2w, 2m ] ise bu araliktaki x

degerlerini bulunuz.
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Soru: cosx = 0 veriliyor. x € [ -360°, 540°] ise bu aralikta-

Ki x degerlerini bulunuz.
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V3

Soru: cosx = - — veriliyor. x € [ - 2t , 2m ] ise bu aralik-

taki x degerlerini bulunuz.
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V3 o
Soru: cos2x = T denkleminin ¢o0ziim Kiimesini bulunuz.
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Soru: cos3x =1 ise; A) Denklemin ¢o6ziim kiimesini bulunuz.

B) x € [ -w, ] ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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1
Soru: cos(2x-60°) = > denkleminin ¢6ziim Kiimesini bulu-

nuz.
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T
Soru: cos(x + z ) = -1 denkleminin ¢oziim kiimesini bulu-

nuz.
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Soru: cos’x - 3cosx + 2 = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini

bulunuz.
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Soru: cos2x + cosx + 1 = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini

bulunuz.
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Soru: 2sin’x - 5cosx - 5 = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini

bulunuz.
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Kural: cosf(x) =cosh(x) ise k € Z olmak iizere,
f(x)=h(x)+k.2nt veya f(x)=-h(x) + K.2n
olarak alinur.

Soru: cos(3x-10°) =cos( x + 10°) denkleminin ¢c6ziim

kiimesini bulunuz.
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Soru: cos(2x +40°) = cos( x + 5°) veriliyor.

X €[ -2w, 2r ] ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: cos(3x + 20°) = sinx denkleminin ¢oziim kiimesini

bulunuz. ( sina = cosb isea + b = 90° idi.)
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sin X = a Denkleminin Coziim Kiimesi

(-cosx,sinx ) 1 a
—P—

P( cosx, sinx )

sinxX = a
denklemini saglayan
X degeri bulunur.
1 0 1 x  Denklemin kékii;

X + K. 21 veya
n-X+ K.2n
-1 olarak bulunur. ( k € Z )
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1
Soru: sinx = > denkleminin; A) Cozium kiimesini ( yani x'i )

bulunuz.

B) x €[ -2m, 2w ] ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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1
Soru: sinx = - T denkleminde x € [ - 2, 2n ] ise bu ara-

hhiktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: sinx =1 denkleminde x € [ -370°, 720° ] ise bu ara-

hhiktaki x degerlerini bulunuz.

~03B-20~



Soru: sin( 6x - 30°) = -1 denkleminin ¢6ziim kiimesini
bulu-nuz.
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_ ) V3
Soru: sin(3x+ 15°) = — denkleminde x € [ -, ® ] ise

bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: 2sin’x + 3sinx - 2 = 0 denkleminin ¢éziim kiimesini

bulunuz.
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Soru: cos2x + 3sinx + 1 = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini

bulunuz.
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1
Soru: V1 —cosx.vV1+ cosx = > denkleminin ¢oziim Kii-

mesini bulunuz.
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Soru: sin(180° - 2x) = -sin( x + 270° ) denkleminin ¢6-

ziim kimesini bulunuz. ( Dar aciya gore yazma yani indirgeme
kurallarindan yararlanilir. )
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Soru: tanx - 2sin2x = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini bulu-

nuz.
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Kural: sinf(x) =sinh ( x) ise k € Z olmak iizere,
f(x)=h(x)+Kk.2nmveya f(x)=m- h(x) + k.2n
olarak alinur.

Soru: sin(x-20°) =sin( -2x + 10°) denkleminin ¢c6ziim

kiimesini bulunuz.
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Soru: sin(4x - 28°) = sin( 2x + 4°) denkleminin ¢éziim

kimesini bulunuz.
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Soru: sin(2x +40°) =cos(x + 5°) denkleminin ¢6ziim

kimesini bulunuz.
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tan X = a Denkleminin Coziim Kiimesi

tanx = a
denklemini saglayan
X degeri bulunur.

Denklemin kokti;
X + K. m olarak

bulunur. ( k € 7Z )
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Soru: tanx = V3 denkleminde x € [ - 2, 2r ] ise bu ara-

hhiktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: tanx = -1 denkleminde x € [ - 21, 2w ] ise bu aralik-

taki x degerlerini bulunuz.
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Soru: tan3x = = denkleminde x € [ -180°, 180° ] ise bu

araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: tan(25° -4x) =1 denkleminde x € [ -90°, 180° ]

ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Kural: tanf(x) = tanh ( x ) ise k € Z olmak iizere,

f(x)=h(x)+ k.m olarakalinir.

T
Soru: tan 2x = tan ( 4x - Z ) denkleminin ¢o0ziim Kiimesini

bulunuz.
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Soru: tan(3x-10°) = cot( x + 20° ) denkleminin ¢6ziim

kimesini bulunuz.
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Soru: tan2x.cot3x = cot2x.tan 3x denkleminin ¢6ziim kiime-
1
cota

sini bulunuz. ( tana = idi. )
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cotx = a Denkleminin Coziim Kiimesi

y = cotx

cotx = a
denklemini saglayan
X degeri bulunur.

; Denklemin kokii;
X + K. m olarak

bulunur. ( k € 7Z )
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Soru: cot5x =1 denkleminde x € [ -wt/2, /2 ] ise buara-

hhiktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: cot(3x-24°)=-+3 denkleminde x € [ -m, T ]

ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: cot( -5x + 18 ) = 0 denkleminde x € [ -90°, 90° ]

ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Kural: cotf(x) = coth(x) ise k € Z olmak iizere,

f(x)=h(x)+ k.m olarakalinir.

Soru: cot6x = cot( 4x - 52° ) denkleminin ¢oziim kiimesini

bulunuz.
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Soru: cot(x-60°).tan( 12° - 4x ) = 1 denkleminin ¢é-
1
cot a

zim Kumesini bulunuz. ( tana = idi. )
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Tamum: a ve b sifirdan farkl reel sayilar olmak iizere

a.sinx + b.cosx = 0 bicimindeki denklemlere “ birinci derece-

den homojen trigonometrik denklem ” ad1 verilir.
Esitlik sintise boliiniirse kotanjant, kosinuise boluniir ise

tanjantli denklemin ¢oziimii bulunur.

Soru: +/3 .sinx - cosx = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini bulu-

NnuZ.
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Soru: 6 .cosx ++/2.sinx =0 denkleminde x € [ -, 2n ]

ise bu araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: cos5x = -sin5x denkleminde x € [ -w, /2 ] ise bu

araliktaki x degerlerini bulunuz.
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Soru: 4sin2x - 4cos 2x = 0 denkleminin ¢6ziim kiimesini bu-

lunuz.
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Tamim: a,b ve c sifirdan farkh reel sayllar olmak tizere

a.sinx + b.cosx = ¢ bicimindeki denklemlere “ sin x ve cos x’e

gore lineer ( dogrusal ) denklem ” ad1 verilir.

A) c? < a? + b? ise denklemin ¢c6ziim kiimesi bulunabilir.

B) Denklemde ister sinusun ister kosinusuin katsayis1 1 ya-
pilir. Diger terimin katsayisi tanjanta c¢evrilir. Tanjant yerine
sin / cos degeri yazilarak islemde payda esitlemesi yapilir.
Pay, toplam - fark formiilleri kullanilarak bulunur. islemde
icler - dislar carpimi yapilarak elde edilen denklemden ¢oziim

bulunur.
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Soru: 3vV2.sinx + k.cosx = - 5 denkleminin ¢éziim kiimesi

bulunabilivorsa Kk yerine hangi tam sayilar kullanilmaz ?
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Soru: 4.sinx - 6.cosx = 2t denkleminin ¢6ziim kiimesi yoksa

t yerine gelebilecek en Kiiciik pozitif tam sayi ka¢ olur ?
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Soru: 4.sinx - 4.cosx = 4 denkleminin ¢6ziim kiimesini bu-

lunuz.
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Soru: +3 .sinx + 3.cosx = 3 denkleminin ¢6ziim kiimesini

bulunuz.
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Soru: 12 .cosx + 2.sinx + 2 = 0 denkleminin ¢6ziim kiime-

sini bulunuz.
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